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(S2.1) Sa se axiomatizeze:
(i) clasa multimilor strict ordonate care au un element minimal;
(ii) clasa multimilor strict ordonate care au un element maximal;

(iii) clasa multimilor strict ordonate cu proprietatea ca orice element are un unic succesor.

Demonstratie:  Folosim notatiile din curs. Se ia £. = (<). Teoria multimilor strict

ordonate este este Th((IREFL),(TRANZ). Clasa de multimi strict ordonate care trebuie
axiomatizata se noteaza IC.

(i) K = Mod(Th(IREFL),(TRANZ),(MINIMAL))), unde
(MINIMAL) :  FaVy—(y<z)

(i) K = Mod(Th(IREFL),(TRANZ),(MAXIMAL))), unde
(MAXIMAL) : 3JaVy-(z<y)

(iii) K = Mod(Th((IREFL),(TRANZ),(SUCC))), unde

(SUCC) : Vady(lz<y AVz(z<z — (2 =y Vy<z)))

(S2.2) Sa se axiomatizeze urmatoarele clase de grafuri:
(i) grafurile complete;

(ii) grafurile care au cel putin un drum de lungime 3;



(iii) grafurile care au cel putin un ciclu de lungime 3;

(iv) grafurile cu proprietatea ca orice varf are exact o muchie incidenta.

Demonstratie:  Folosim notatiile din curs. Se ia Lgrar = (E) Teoria grafurilor este

Th((IREFL),(SIM)). Clasa de grafuri care trebuie axiomatizata se noteaza IC.

(i) Adaugam enuntul '
p = VaVy(-(z =y) = E(z,y)).

Deci, K = Mod(Th((IREFL),(SIM),)).
(ii) Adaugam enuntul

¢ 1= Fu;FveFvg Ty ( /\ —(v; = v;) A E(v1,v3) A E(vg,v3) A E(U3,1)4)> .

1<i<j<4
Deci, K = Mod(Th((IREFL),(SIM),¢)).
(iii) Adaugam enuntul

@ 1= Fu;FveTvg ( /\ —(v; = v;) A E(v1,v3) A E(vg,v3) A E(vs, vl)) .

1<i<j<3
Deci, K = Mod(Th((IREFL), (SIM), p)).
(iv) Adaugam enuntul
= VaIyE(z,y) AV2VyVz(E(z,y) A Bz, 2) =y = 2).

Deci, KC = Mod(Th((IREFL), (SIM), ¢)).
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(S2.3) Sa se arate ca pentru orice formule ¢, 9 si orice variabila ¢ FV (p),
Vr(p AY) H o AVay (1)
Jx(e V) H eV Iz (2)

Demonstratie: Fie A o L-structuragie:V — A.



V(e A) H o AVay:
AE (Vz(p A))le] <= pentru orice a € A, AE (p A)[esq] <= pentru orice a € A,
AE plerea) st AE Yless) <= (aplicand Propozitia 1.35) pentru orice a € A, A F ¢le] si
AEYlesa] < AFE ple] si pentru orice a € A, AFE Yless) <= AF ¢le] si AE Vel
< AE (p AVz))e].

Jx(p V) H eV Iz
AFE Bz(p V)l <= existaa € A al AF (pV)leres < existaa € A al
A E plescq] sau A E Yleyq] <= (aplicand Propozitia 1.35) exista a € A ai. AFE g|e]
sau A F Ylesea <= AF gle] sau existda a € A al AF ¢lesd <= AFE ple] sau
AE Jzle] <= AFE (¢ V Ix)[e].
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