FMI, Info, Anul 1
Logica matematica si computationala

Seminar 1

1 Breviar

1.1 Numarabilitate

Corolarul 1.10. Fie A o multime numarabila si B o multime nevida cel mult numarabila.
Atunci A x B i AU B sunt numarabile.

Propozitia 1.13.

(i) Reuniunea unei familii cel mult numarabile de multimi cel mult numarabile este multime
cel mult numarabila.

(ii) Reuniunea unui numar finit (> 2) de multimi numarabile este numarabila.

(ili) Produsul cartezian al unui numar finit (> 2) de multimi numarabile este numarabil.

1.2 Logica propozitionala

Fie ¢, ¥ € Form.

Pentru orice e : V' — {0, 1}, notam cu e F ¢ (si spunem ca e satisface ¢ sau e este model
pentru ¢) daca e(¢) = 1. Notdm cu F ¢ (si spunem ca ¢ este tautologie) daca pentru
orice e : V' — {0,1} avem ca e F ¢. Spunem ca ¢ este satisfiabila daca exista e : V- — {0,1}
cu e F o si nesatisfiabila in caz contrar, cand nu exista e : V' — {0, 1} cu e F ¢, i.e. pentru
orice e : V — {0,1} avem ca e ¥ ¢. Notam ¢ F 9 (si spunem ca din ¢ se deduce semantic
1 sau ca 1) este consecinta semantica a lui ¢) daca pentru orice e : V-— {0,1} cue F ¢
avem e F 1. Notam cu ¢ ~ 1 dacd pentru orice e : V' — {0, 1} avem e F ¢ daca si numai
daca e F 1, i.e. pentru orice e : V' — {0,1} avem et (¢) = et (¢).



2 Exercitii

(S1.1)
(i) Demonstrati ca multimea Fxpr a expresiilor logicii propozitionale este numarabila.

(ii) Demonstrati ca multimea Form a formulelor logicii propozitionale este numarabila.

(S1.2) Aratati ca pentru orice ¢, 1, x € Form, avem:
(i) ¥ F (o= 9);
(i) ¢ = (¥ =x) ~ (P AY) = X

(S1.3) Sa se gaseasca cate un model pentru fiecare dintre formulele:
(1) vo — vo;

(i) vy A vz A —wy.

(S1.4) Sa se demonstreze ca, pentru orice formula ¢, —¢ este nesatisfiabila daca i numai
daca ¢ este tautologie.
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