FMI, Info, Anul 1
Logica matematica si computationala

Seminar 4

1 Breviar

Pentru orice e si orice I', notam cu e F ' (si spunem ca e satisface I' sau e este model
pentru I') daca, pentru orice p € I', e F . Pentru orice I', notam cu Mod(I") multimea
modelelor lui T.

Spunem ca I' este satisfiabila daca exista e : V' — {0,1} cu e F I si nesatisfiabila in caz
contrar, cand nu exista e : V. — {0,1} cu e F T, i.e. pentru orice e : V' — {0,1} avem ca
e #T'. O multime I' se numeste finit satisfiabila daca orice A C I finita este satisfiabila.
Pentru orice multime I" de formule si orice formula ¢, notam I' F ¢ (si spunem ca din I'
se deduce semantic ¢ sau cd ¢ este consecinta semantica a lui I') daca pentru orice
e:V — {0,1} cu e F I avem e F ¢. De asemenea, notam I' Fy;, ¢ (si citim din I' se
deduce semantic finit ) faptul ca exista o submultime finita A a lui I' a.i. AFE ¢.
Pentru orice v € V gi e : V — {0, 1}, vom defini

. {v, daca e(v) =1,

1
Ve =
—w, daca e(v) =0,

gi, clar, et (v¢) = 1.

2 Exercitii

(S4.1) Sa se gaseasca toate modelele fiecareia dintre multimile de formule:
(i) I' ={v, = vp41 | n € N};

(ii)) I'={vo} U{vn = vpy1 |0 <n < TF

(S4.2) Fie f:V — {0,1}. Gasiti I" astfel incat Mod(I') = {f}.
(S4.3)



(i) Sa se arate ca multimea modelelor unei multimi satisfiabile si finite de formule este
infinita.

(ii) Gasiti o multime (infinita) de formule cu proprietatea ca nu exista o multime finita de
formule care sa aiba exact aceleagi modele.
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