FMI, Info, Anul 1
Logica matematica si computationala

Seminar 5

(S5.1) Consideram limbajul de ordinul T £, = (<;+, x,5;0) (limbajul aritmeticii) si Lg,-
structura N' = (N, <, +, -, 5,0).

(i) Fiex,y € Veua # vy, sit = SexSSy = x(Sz,55y). Si se calculeze tV(e), unde
e: V — N este o evaluare ce verifica e(z) = 3 si e(y) = 7.

(i) Fie ¢ = 2<Sy — (z<yVz = y) = <(z,Sy) = (<(z,y) Vz = y). Si se arate cil
N E ¢[e] pentru orice e : V — N.

(S5.2) Consideram limbajul de ordinul I £, = (<;+, %,5;0) (limbajul aritmeticii) si Lg,-
structura N' = (N, <, +,-,5,0). Fie formula ¢ = Vus(vs<vy V v3 = vy). Sa se caracterizeze
acele e : V — N ce au proprietatea ci ¢V (e) = 1.

Notatia 1. Fie £ un limbaj de ordinul I. Pentru orice variabile x, y cu x # y, orice L-
structura A cu universul notat cu A, orice e : V — A si orice a, b € A, avem ca:

(6y»—>b)xr—>a = (ext—m)y»—)b-
In acest caz, notam valoarea lor comuna cu €y yqysp. Asadar,
e(v) dacav#x siv#y

Cxrva,y—b - V= A7 ewHa,yHb<U> =45 a daca v =2x

b daca v =1y.

(S5.3) Fie £ un limbaj de ordinul I. S& se arate ca pentru orice formule ¢, v ale lui £ si
orice variabile x, y cu x # y avem,

(i) Vz(p A1) HVzp AV,
(il) JyVrp E VoIyyp;

(iii) Vap F Jzp;



(iv) Va(e — o) F Jzep — Jah.

(S5.4) Fie z, y variabile cu = # y. Sa se dea exemple de limbaj de ordinul I, £, si de formule
©, Y ale lui L astfel incat:

(i) Va(p V) 7 Ve V Vip;
(il) Vadyp ¥ JyVze.

(S5.5) Consideram limbajul L, = (<,+,%,5,0) (limbajul aritmeticii) i Lg-structura
canonica peste acest limbaj N := (N, <, +,-,5,0). Sa se dea exemplu de L,,-formule ¢, s,
3 astfel incat pentru orice e : V. — N|

(i) N FE p1le] & e(vo) este par;
(il) NV E @ale] < e(vg) este prim;

(iii) NV E p3le] < e(vg) este putere a lui 2 cu exponent strict pozitiv.



