FMI, Info, Anul 1
Logica matematica si computationala

Seminar 6

(S6.1) Fie £ un limbaj de ordinul I. Sa se arate ca pentru orice L-formule ¢, v i orice
variabila x ¢ FV (y),

(i) Vz(o AY) H o AVay;
(ii) ¢ H Jzy;

(ili) Jz(y — @) HVz) — .

(S6.2) Consideram limbajul £ ce contine un singur simbol, anume un simbol de relatie de
aritate 2, notat cu ~. Sa se scrie un L-enunt ¢ ce spune ca relatia asociata simbolului este
o relatie de echivalenta cu proprietatea ca fiecare clasa a sa are exact doua elemente. Sa
se determine multimea acelor n € N* cu proprietatea ca exista o L-structura cu n elemente
care satisface ¢.

(S6.3) Consideram limbajul £, ce contine doar doua simboluri, anume doua simboluri de
operatie de aritate 2, notate cu + si x, si £,-structura R := (R, +, ). Sa se dea exemplu de
L,.-formula 1) astfel incat pentru orice e : V. — R,

R E Yle] < e(vg) < e(vq).

(S6.4) Consideram limbajul £ ce contine un singur simbol, anume un simbol de relatie de
aritate 2. Sa se gaseasca un enunt ¢ astfel incat (Q, <) F ¢, dar (Z, <) ¥ ¢.

(S6.5) (Exercitiu suplimentar) Consideram limbajul £ ce contine un singur simbol, anume
un simbol de functie de aritate 2. Sa se gaseasca un enunt ¢ astfel incat (Z,+) F ¢, dar
(Z x Z,+) ¥ ¢ (in ultima sa aparitie, simbolul 4+ denota operatia de adunare pe componente
pe Z X Z).



