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(S5.1) Fie L un limbaj de ordinul I ce conţine un simbol de relaţie unar P . Să se arate că

⊨ ∃v0(P (v0) → ∀v1P (v1)).

În continuare, L este un limbaj de ordinul I şi Γ ∪ {φ, ψ} ⊆ FormL.

(S5.2) Să se demonstreze că:

(i) ⊨taut φ ∧ (φ→ ψ) → ψ.

(ii) ⊨taut ψ → (φ→ ψ).

(S5.3) Să se arate că:

(i) ⊨ ∀xφ→ φ.

(ii) Pentru orice variabilă x cu x /∈ FV (φ), ⊨ φ→ ∀xφ.

(iii) Pentru orice variabilă x şi orice termen t cu x /∈ V ar(t), ⊨ ∃x(x = t).

(S5.4) Să se demonstreze că:

(i) Dacă Γ ⊨ φ şi Γ ⊨ φ→ ψ, atunci Γ ⊨ ψ.

(ii) Γ ⊨ φ→ ψ ddacă Γ ∪ {φ} ⊨ ψ.

(S5.5) Fie x o variabilă a.̂ı. pentru orice γ ∈ Γ, x /∈ FV (γ). Demonstraţi următoarele:

(i) Γ ⊨ φ ⇐⇒ Γ ⊨ ∀xφ.

(ii) Dacă x /∈ FV (ψ), atunci Γ ⊨ φ→ ψ ⇐⇒ Γ ⊨ ∃xφ→ ψ.

(S5.6) Să se demonstreze că:

(i) Γ ⊨ φ ⇐⇒ Γ ∪ {¬φ} este nesatisfiabilă.

(ii) Γ ⊨ ¬φ ⇐⇒ Γ ∪ {φ} este nesatisfiabilă.

(iii) Dacă Γ este satisfiabilă, atunci cel puţin una dintre Γ∪{φ} şi Γ∪{¬φ} este satisfiabilă.

1


