FMI, Mate, Anul I
Logica matematica

Seminar 6

Pentru primele doua exercitii, fixam £ un limbaj de ordinul I care contine:
e doua simboluri de relatii unare R, S si doua simboluri de relatii binare P, Q;
e un simbol de functie unara f si un simbol de functie binara g;

e doua simboluri de constante ¢, d.

(S6.1) Sa se gaseasca forme normale prenex pentru urmatoarele formule ale lui £:
(i) Va(f(x) = c) A =Vz(g(y, 2) = d);
(i) Vy(VaP(z,y) — 32Q(z, 2));

(i) JavyP(z,y) Vv -Jy(S(y) = VzR(z));

(iv) 32(32xQ(z, z) V Iz R(x)) — ~(=FzR(z) AVaeIzQ(z, ).

(S6.2) Sa se gaseasca o forma normala Skolem pentru enuntul ¢ in forma normala prenex,
unde ¢ este, pe rand:

(i) Va3z(f(z) = cA=(g(x, 2) = d));

(i) Vy323Fu(P(u,y) — Qy,2));

(iif) F2Vuvy3z(P(z,u) vV ~(S(y) = R(2)));

(iv) VaVaeduVo((Q(z, z) V R(x)) = (R(u) V =Q (v, u))).

(S6.3) Demonstrati ca orice clasa finit axiomatizabila K de L-structuri este axiomatizata
de un singur enunt,.

(S6.4) Demonstrati ca daca o clasa K de L-structuri este finit axiomatizabila, atunci
complementul sa K¢ este de asemenea finit axiomatizabila.

(S6.5) Consideram limbajul £ ce contine un singur simbol, anume un simbol de relatie de
aritate 2. Sa se gaseasca un enunt ¢ astfel incat (Q, <) E ¢, dar (Z, <) ¥ ¢.

(S6.6) Fie £ un limbaj de ordinul intai si I' o multime de enunturi ale lui £. Demonstrati
urmatoarele:



(i) Mod(T') = Mod(Th(T)).
(ii) Th(I") este o L-teorie.

(iii) Fie T' o L-teorie a.i. I' CT. Atunci Th(I') C T.



