FMI, Mate, Anul I
Logica matematica

Seminar 7

(S7.1) Sa se arate ca pentru orice limbaj £ de ordinul I, orice formule ¢, 1 si orice variabila

z & FV(p),

Jx(pVy) B @V Izy
Ve(p =) H ¢ — Vo
Jx(p = ) H Vap —

Fixam acum £ un limbaj de ordinul intéi care contine

e doua simboluri de relatii unare R, S si doua simboluri de relatii binare P, @;

e un simbol de functie unara f si un simbol de functie binara g;

e doua simboluri de constante ¢, d.

(S7.2) Sa se gaseasca forme normale prenex pentru urmatoarele formule ale lui £:

(i) Vz(f(z) = c) A Vz2(g(y, z) = d);

(ii) Yy(VzP(x,y) — 32Q(z, 2));

(ili) J2VyP(x,y) vV ~3y(S(y) — V2R(2));
(iv)

(S7.3) Fie £ un limbaj de ordinul I. Sa se arate ca:

Jz2(F2Q(x, 2) V JzR(x)) — =(—-FxR(x) AV2IzQ(z, x)).

(i) pentru orice formule ¢, v si orice variabila x,
= V(e = ) = (Yo = Vay);
(ii) pentru orice formula ¢ si orice variabila x cu z ¢ Var(p),

= ¢ = Vay;

(iii) pentru orice variabila z gi orice termen t cu x ¢ Var(t),

= dx(z =1t).



